
Íåðàâåíñòâà Õàðäè

Äîêëàä íîñèò ó÷åáíûé õàðàêòåð. Ìû äîêàæåì êëàññè÷åñêîå íåðàâåíñòâî Õàðäè∫
Rd

1

|x|2
|u(x)|2dx 6 C(d)

∫
Rd

|∇u(x)|2dx, u ∈ H1(Rd), d > 3; (1)

íàéäåì òî÷íóþ êîíñòàíòó C(d). Êðîìå òîãî, ìû îáñóäèì ìîäèôèêàöèè îöåíêè (1) äëÿ ñëó÷àÿ

ìàëûõ ðàçìåðíîñòåé d = 1 è d = 2.

Äàëåå ìû ïîãîâîðèì î êëàññàõ âåñîâ Õàðäè HW (d). Âåñîì Õàðäè èç êëàññà HW (d), d > 1,

íàçûâàåòñÿ íåîòðèöàòåëüíûé ïîòåíöèàë V : Rd → R, îáëàäàþùèé ñâîéñòâîì∫
Rd

V (x)|u(x)|2dx 6 M(V )

∫
Rd

|∇u(x)|2dx, u ∈ H1(Rd). (2)

Ìû îáñóäèì íåêîòîðûå ïðèëîæåíèÿ îöåíêè (2) ê ñïåêòðàëüíîé òåîðèè îïåðàòîðà Øðåäèí-

ãåðà; èññëåäóåì íåîáõîäèìûå è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ïðèíàäëåæíîñòè íåîòðèöàòåëüíîãî ïî-

òåíöèàëà ê âåñàì Õàðäè. Îòâåò áóäåò äàí â òåðìèíàõ òàê íàçûâàåìîé åìêîñòè. Ïðîñòûå

äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ ïðèíàäëåæíîñòè ïîòåíöèàëà ê âåñàì Õàðäè ñâÿçàíû ñ îöåíêàìè òèïà

Öâèêåëÿ. Îòäåëüíî ìû ðàññìîòðèì ñëó÷àé îäíîðîäíîãî íåîòðèöàòåëüíîãî âåñà ïîðÿäêà -2.


